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 (Limits)  انغاٚاث

 يمذيت: 

 

 عُذيا انذانت صهٕن نذساصت حضُخخذو إر ٔانخكايم، انخفاظم عهى فٙ الأصاصٛت انًفاْٛى يٍ( Limits) انغاٚاث عذ  ح

ت لًٛت يٍ انًخغٛش ٚمخشب ف كٛفٛت فٓى ًٚكٍ انغاٚت يفٕٓو خلال ٔيٍ. بانعشٔسة إنٛٓا ٚصم أٌ دٌٔ يعُٛ   حصش 

ت، َماغ عُذ انذٔال  .أغشافّ عُذ أٔ انذانت يجال ظًٍ انُماغ ْزِ كاَج صٕاء يعُٛ 

 ٔانًشخماث، الاصخًشاسٚت يثم أخشٖ سٚاظٛت يفاْٛى عهّٛ حبُُٗ انز٘ الأصاس كَٕٓا فٙ انغاٚاث أًْٛت ٔحكًٍ

 انخفكٛش يٍ الاَخمال عهٗ انغاٚاث فٓى ٔٚضاعذ. انمٛى فٙ ٔانذلٛك انخذسٚجٙ انخغٛش نخحهٛم ظشٔسٚت أداة أَٓا كًا

 يخخهف فٙ ٔحطبٛماحّ ٔانخكايم انخفاظم نذساصت انطشٚك ًٚٓ ذ يًا انعًٛك، انخحهٛهٙ انخفكٛش إنٗ انبضٛػ انعذد٘

 .ٔانُٓذصٛت انعهًٛت انًجالاث

 

 انغاٚاث أًْٛت 

 انًشخمت حعشٚف أصاسألا:  

 الاصخًشاسٚت دساصتثاَٛا:  

 انذٔال صهٕن ححهٛمثانثا:  

 ٔالالخصاد ٔانُٓذصت انفٛزٚاء فٙ حطبٛماثسابعا:  

 

 انغاٚت يفٕٓو 

 .يعٍٛ عذد يٍ انًخغٛش ٚمخشب عُذيا انذانت يُٓا حمخشب انخٙ انمًٛت بأَٓا انذانت غاٚت حعشٚف ًٚكٍ

 :إٌ َمٕل

 

lim (x → a) f(x) = L 

 

 .a يٍ x لٛى حمخشب عُذيا L يٍ حمخشب f(x) انذانت لٛى أٌ أ٘

 

فت انذانت حكٌٕ أٌ انعشٔس٘ يٍ نٛش: يًٓت يلاحظت  .انغاٚت حٕجذ حخٗ x = a عُذ يعش 
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 انٛضشٖ ٔانغاٚت انًُٛٗ انغاٚت 

 

 انًٍٛٛ جٓت يٍ a يٍ x ٚمخشب عُذيا: انًُٛٗ انغاٚت 

lim (x → a⁺) f(x) 

  

 انٛضاس جٓت يٍ a يٍ x ٚمخشب عُذيا: انٛضشٖ انغاٚت

lim (x → a⁻) f(x) 

 

 .انٛضشٖ نهغاٚت يضأٚت انًُٛٗ انغاٚت كاَج إرا ٔفمػ إرا x = a عُذ انغاٚت حٕجذ

 

 انغاٚاث إٚجاد غشق 

 

 ألا: انغاٚت انعذد انثابج

lim (x → a) C  = C 

 

    lim (x → 1) 5جذ َاحج  :يثال

 انجٕاب: 

lim (x → 1) 5  =  5 

 

   lim (x → -1)   -7جذ َاحج  :يثال

 انجٕاب: 

lim (x → -1)  -7  =  -7 

 

     √ lim (x → 2)جذ َاحج  :يثال

 انجٕاب: 

lim (x → 2)  √   =  √  
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 (انًباشش انخعٕٚطانغاٚت نذانت كثٛشة انحذٔد ): ثاَٛا

 

x) (g )(x → alim   +  f(x)(x → a) lim ] = )x(g +f(x) [(x → a) lim  

 

 x = 2عُذيا  f(x) = (x² + 1)جذ غاٚت انذانت  :يثال

 انجٕاب: 

lim (x → 2) f(x)  = lim (x → 2) (x² + 1)  = (2)² + 1  

lim (x → 2) f(x)  = 5 

 

f(x) = xجذ غاٚت انذانت  :يثال
5

 x = 1عُذيا  

 انجٕاب: 

lim (x → 1) f(x) = lim (x → 1) x
5
 = (1) 

5
  

lim (x → 1) f(x) = 1 

 

 : انغاٚت نحاصم ظشب دانخٍٛ ثانثا

 

x)(x + 2)جذ غاٚت انذانت  :يثال
2
 x = 1عُذيا  (4 + 

 

 انجٕاب: 

lim (x → 1) f(x) =  lim (x → 1) (x + 2)(x
2
 + 4) 

 

lim (x → 1) f(x) = lim (x → 1)  ( x
3 
+4x +2x

2 
+ 8) 

 

lim (x → 1) f(x) = (1)
3
 + 4(1) + 2(1)

2
 +8  

 

lim (x → 1) f(x) = 1 + 4 + 2 + 8 = 15  
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 : انغاٚت نحاصم لضًت دانخٍٛ سابعا

lim (x → a) [f(x)  /   g(x)] = lim (x → a) f(x)  /   lim (x → a) g(x)  

 

x2) / (x + 1)جذ غاٚت انذانت  :يثال
 x = 2عُذيا  (4 + 

 

 انجٕاب: 

lim (x → 2) f(x) =  lim (x → 2) (x + 2) /   lim (x → 2) (x
2
 + 4) 

 

lim (x → 2) f(x) = (2 + 2)  /  ( (2)
2
 + 4) 

 

lim (x → 2) f(x) = (4)  /  (8) 

 

lim (x → 2) f(x) = 1/2 

x2) / (3)جذ غاٚت انذانت  :يثال
 x = 1عُذيا  (2 + 

 

 انجٕاب: 

lim (x → 1) f(x) =  lim (x → 1) (3) /   lim (x → 1) (x
2
 + 2) 

 

lim (x → 1) f(x) = (3)  /  ( (1)
2
 + 2) 

 

lim (x → 1) f(x) = (3)  /  (3) 

 

lim (x → 1) f(x) = 1 

 x3) / (2)جذ غاٚت انذانت  :يثال
 x = 0عُذيا  (2 -

 

 انجٕاب: 

lim (x → 0) f(x) =  lim (x → 0) (2)  /   lim (x → 0) (x
3
 - 2) 

 

lim (x → 0) f(x) = (2)  /  ( (0)
3
 - 2) 

 

lim (x → 0) f(x) = (2)  /  (-2)  

 

lim (x → 0) f(x) = -1 
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 َضخخذو غشٚمت انخحهٛم فٙ حاصم لضًت دانخٍٛ عُذيا ٚكٌٕ انًماو صفش بعذ انخعٕض:

 

 x = 2عُذيا  (x – 2) / (x² − 4)جذ غاٚت انذانت  :يثال

 انجٕاب:

 

 :انبضػ َحهم

lim (x → 2) f(x) =  lim (x → 2)   [(x² − 4) /  (x – 2)]  

 

lim (x → 2) f(x) = lim (x → 2)   [( x − 2) (x + 2) / (x – 2)] 

 

lim (x → 2) f(x) = lim (x → 2)   (x + 2) 

  

lim (x → 2) f(x) = 2 + 2  

 

lim (x → 2) = 4  

 

x)جذ غاٚت انذانت  :يثال
3
 − 8) / (x – 2)  عُذياx = 2 

 انجٕاب:

 

 :انبضػ َحهم

lim (x → 2) f(x) =  lim (x → 2)   (x
3
 − 8) /  (x – 2)  

 

lim (x → 2) f(x) = lim (x → 2)   ( x − 2) (x
2
 + 2X + 4) / (x – 2) 

 

lim (x → 2) f(x) = lim (x → 2)   (x
2
 + 2X + 4) 

  

lim (x → 2) f(x) = (2)
2
 + 2(2) + 4  

 

lim (x → 2) f(x) = 4 + 4 + 4 

 

lim (x → 2) f(x) = 12  
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 خايضا: غاٚت انجزس

lim (x → a)   √      
  = √                 

   

 

 

 x = 1عُذيا          √ = f(x)جذ غاٚت انذانت  :يثال

 انجٕاب: 

lim (x → 1) f(x)  = lim (x → 1)  √           

 

lim (x → 1) f(x)  = √                 

 

lim (x → 1) f(x)  = √          

 

lim (x → 1) f(x)  = 2  

 

 x = 0عُذيا    √ = f(x)جذ غاٚت انذانت  :يثال

 انجٕاب: 

lim (x → 0) f(x)  = lim (x → 0)  √     

 

lim (x → 0) f(x)  = √           

 

lim (x → 0) f(x)  = √      

 

lim (x → 0) f(x)  = 0  

 

 


